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Rozwigzanie kazdego zadania nalezy umiesci¢ na osobnej kartce, wyraznie podpisanej (drukowany-
mi literami) imieniem, nazwiskiem i numerem indeksu.

Nalezy szczegOlowo uzasadniaé rozwigzania powolujac sie na odpowiednie twierdzenia udowodnione na
wykladzie lub é¢wiczeniach.

Zadania sa rowno punktowane. Aby uzyskaé¢ maksymalny wynik z kolokwium wystarczy oddaé¢ cztery
w pelni poprawnie rozwigzane zadania.

Zadanie 1. Uzasadni¢. ze zbior
M = {(te" cosa,te" sina,t) | a € (0,111(2\/5)), te(1,2)}.

jest rozmaito$cia. Wyznaczy¢ miare powierzchniowg [y, (M) (pole powierzchni M).

Zadanie 2. Wyznaczy¢ n wymiarowa miare Lebesgue’a obszaru

{x€(0,00)" :zy+22+... +1, <1} CR".

Zadanie 3. Niech g,(z,y) = n2e="*(#*+¥%) i niech f bedzie ograniczona funkcja ciagla na R2.
Obliczy¢ lim,, .~ (f * g (. y)).

Zadanie 4. Gestos¢ kuli 2% + y? + 2?2 < 2Rz w dowolnym jej punkcie jest réwna kwadratowi
odleglosei tego punktu od poczatku uktadu wspélrzednych. Znalezé srodek ciezkoscei tej kuli w
zaleznosci do R.

Uwaga: Srodek ciezkosci zbioru mierzalnego B C R" o zadanej (mierzalnej) gestosci p, to
srodek ciezkosSci tego zbioru wzgledem miary yu takiej, ze dy = pdA,,.

Zadanie 5. Zalozmy, ze A jest borelowskim podzbiorem R?, a ponadto Ay(A) = 7. Udowodnié,
ze

/(Iz +1%) dda(z,y) > g

A




